Probii scrisi la MATEMATICA
Sesiunea iunie-iulie 2006

M3:Proba d. Filiera Vocationala: profil Pedagogic, specializirile invatitor-educatoare
NOTA.Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.Timp de lucru efectiv 3 ore. Varianta 2

La toate subiectele se cer rezolvari cu solutii complete
SUBIECTUL 1(20p)
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Si se rezolve in multimea numerelor reale ecuatia X* +7X -8 =0.
Si se rezolve in multimea numerelor reale inecuatia X* +7Xx -8 <0.

Sd se rezolve In multimea numerelor reale si strict pozitive ecuatia log, X =3 .

Sa se rezolve in multimea numerelor reale ecuatia 5* =125 .
c 1 <
Daca T 0,a,a,...a,..., sd se calculeze a,.

Sa se determine cel mai mare numar real a pentru care functia f:R >R,

f(x)= x> —6x+1 este strict descrescitoare pe intervalul (- oo,a] .

SUBIECTUL II (30p)

1.

a)
b)

c)
d)

d)

e)

Sa se determine toate numerele n € N*, care verifica relatia n!>100 .

Sa se scrie toate elementele din multimea {1 0, 11,12,...,35} care se divid cu 5.
Daca A= {1,2,3,4}, B = {3,4,5,6}, C= {6,7,8} sd se calculeze multimea Au (B M C).
Sa se calculeze produsul primelor 10 zecimale ale numarului 4170 .

Si se scrie toate elementele din sirul ~ C;,C,,C;,C;,C; caresedividcu3.

Se considera triunghiurile asemenea ABC si DEF astfel incat
AB AC BC
—l —l —l 3 .
DE DF EF V3
Sa se calculeze raportul dintre perimetrul triunghiului ABC si perimetrul triunghiului

DEF .

Sa se calculeze aria triunghiului DEF, stiind cd aria triunghiului ABC este egala cu
10.

Daca indltimea din A a triunghiului ABC are lungimea 7, sa se calculeze lungimea
inaltimii din D a triunghiului DEF .

Dacd masura unghiului A al triunghiului ABC este 50°, sd se calculeze masura
unghiului D al triunghiului DEF .

Daca lungimea laturii AC este 10, sa se calculeze lungimea laturii DF .
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SUBIECTUL III ( 20p )

Intr-un plan se considera un triunghi ABC si L un punct pe segmentul (BC). Inaltimea

din varful A al triunghiului ABC cade in K e (BL) . Se mai considera patrulaterul

convex MNPQ, iar R si S sunt mijloacele diagonalelor MP si NQ .

a)
b)

c)
d)

g)

Sisearateci AL’ = AK’ +KL’.

Sisearateci AL’ = AB> +BL* —2BK-BL.
Sidsearateci AC’=AB’+BC”-2BK-BC.
Utilizand relatiile de la punctele b) si ¢), s se arate ca
AL*-BC=AB*-LC+AC’-LB-BL-CL-BC.

Sa se arate ca, daca D este mijlocul laturii BC, atunci
4AD* =2(AB* + AC?)- BC?

Si se arate cda  4SR* =2MS? +2SP* — MP”.

Utilizand relatia de la punctul e) in triunghiurile MNQ si PNQ si relatia de la

punctul f) ,sdsearateci: 4SR>=MN’+NP* +PQ* +QM? —(MP2 +QN2).

SUBIECTUL IV (20p)

Se considerd multimea A = {3i ,2-3 | (S N}. Pentru fiecare submultime finita si nevida

a multimii A , considerdm suma tuturor elementelor sale, iar rezultatele acestor sume vor

forma o multime pe care o notdm cu B.(De exemplu 1 € B, deoarece {1} c A, iar

7€ B, deoarece {I,6}c A)

a)
b)

¢)
d)

e)
f)
g

Saseverificeca 1e A, 2€ A, 3€¢A si 6€A.
Saseverificeca 4¢ A si7¢A.

Sasearateca 4B si5eB.

Sa se arate ca, daca ne B, atunci 3neB.

Sa se calculeze numarul de elemente din multimea AN {1 2 ,3,...,20}.

Si se arate ci , dacd n e N*, atunci existd p € N, astfel incat 3° <n<3°".

SasearatecaneB , VneN".
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